OLIMPIADA DE MATEMATICA
ETAPA LOCALA —15.02.2015

CLASAA X-A

SUBIECTUL 11

Fie functia f: R — R,astfel incat (fo /' )x)=-x*,VxER
1) Aratati ca functia f'este inversabila;

2) Precizati dacd exista functii strict monotone cu proprietatea din enunt. Justificati raspunsul.

Rezolvare:

1) Demonstram ca functia f'este bijectiva, deci inversabild

Injectivitate:

f(x})= f(xz)=> (fof)(xl)= (fof)(xz):» —x13 = —x23 =X, =X, = [ iectivd...coovrreerierernnnn. 1p
Surjectivitate:

Consideram functia g : R = R, g(x) = —x°, strict descrescitoare, Im g = R, deci g bijectiva

B I BRI, s ansnsns msrasissusememsnnsmansiansmmsnsnssasmmesssms smsbamsanbistis i hsanssbmn ina ans’ Shamons a5 58 1p
Deci fbijectiva, deci INVEISabila........ ..ot et ee e e st e s s s s snan e ear e snressnraenensneens 1p
2) Presupunem ca f este strict monotona, rezultd ca (f of )este strict crescatoare......ccceeveceeeecneeenns 2p

Dar functia g : R = R, g(x) = —x° este strict descrescitoa re, deci nu exista functii strict monotone cu
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